Tich V6 Hudng Cua Hai Vecto

A. Cdc kién thitc can nhd

1. Pinh nghia

Cho hai vecto @ va b khac vects 0. Tich vo huéng ctia hai vecto @ va b1a mot so, ki hieu
1a EL’.l_;, dugc xac dinh bdéi cong thic sau:

-

a@.b = |al.|b|.cos(@,b)
Luu 9
1. V6i @ b # 0, ta c6: @.b=0< alb
2. a* = |d||a|.cos0° = |a|?

2. Tinh chéat
Véi ba vecto @, b, ¢ bat ki va moi s6 k ta co:

@.b = b.d@ (tinh chat giao hoan):

@(b+ @) = @.b+ a.c (tinh chat phan phdi);
(k@.b) = k(@.b):

a>0;

P =0sd=0;

(@+b)% =@+ 2a.b + b

(@—b)2 = a2 —2a.b+ b
(@+b)(@—b)=a2— b

B. Baa tap
Van dé 1: Xdc dinh géc gitta hai vecto

Bai 1. Cho hinh vuong ABC D, hay xac dinh gbc gitta cac vecto sau:

a. (1@),@); C. f@,@;
b. (AB, AC); d. (AD, AC).
Bai 2. Cho tam gidc ABC vuong tai A va c6 B = 50°, tinh céc goc sau:
a. (BA, BO):; c. (CA,CB); e. (AC,CB);
b. (AB, BCY): d. (AC, BO):; t. (AC, BA)
Bai 3. Cho tam giac déu ABC canh a va trong tam G, tinh cic goc sau
a. (AB,AC):; c. (AC, AD): e. (BC,GA):;
b. (AC,CB): d. (GB,GC); t. (GA, BC).

Bai 4. Cho tam giac ABC c6 A = 45°, B = 60° ndi tiép trong dudng tron tam O ban
kinh R = 1, tinh cac goc sau:



a. (OA,OB); c. (OB,0A);
b. (OC,04); d. (BC, BO).
Bai 5. Cho ABCDEF 1a mot hinh luc giac déu tam O, tinh cac goc sau:
a. (AB, ED); c. (OA,CO); e. (AB,CD):
b. (AD,CD); d. (AB,CA): f. (AD, AE).

Van de 2: Tinh tich v6 hudng cia hai vecto
Phvwong phap

-,

- P » N
e St dung dinh nghia: Dwa hai vecto @ va b cuing goc dé xac dinh géc (@, b), roi tinh
a.b = |d||b|.cos(d,b)
e St dung cac tinh chat ctia tich vo huéng, cac hing ding thic vecto. Thusng phdi
hop v6i phuong phap sit dung dinh nghia.
e Biét tich vo huéng, ta c6 thé tinh do dai va goc ctia hai vecto. Dé tinh do dai doan
AB, ta thuong viét :
2 , .
AB? = ﬁ , nhd thé c6 the phan tich thanh tong binh phuong hay hiéu binh
phuong hai vecto, va bién phép tinh canh thanh phép tinh vo huéng.
2 — —
VD: AB? = A = (CA—CB)=CA>— CB®—2CACB = ...

Bai 6. Tinh tich vo huéng ctia @, b biét |al, |b] va goc gitta ching:

a. 2;3;60°; e 8 2:120°: e. 17;23;90°;
5! 1
b. v2;/8;45°: d. 5;4; 150°; f. 12;6;1800.

o ” —
Bai 7. Cho ba diem O, A, B thang hang, OA = a, OB = b, tinh tich OA.O? trong hai
truong hgp

a. A, B cung phia véi O; b. A, B khac phia véi O;

Bai 8. Cho tam gidc ABC c6 A = 45°, B = 60° ndi tiép trong duong tron tam O ban
kinh R =1, tinh cac goc sau

a. OB.OC: c. OB.OA: o AC".
b. OC.OA; d. BC;
Bai 9. Cho hinh luc gidc déu ABCDEF tam O canh a. Tmh céc tich vo hudng sau
a. AD.AL: d. OA.CO: ¢, AD.AE:
b. AD.CB: e. AB.CA: h. AB.CD:
c. OA.OB: t AB i. EB.AD.

Bai 10. Cho hinh vuong ABCD canh a tam O. Tinh cac tich vd huéng



a. AB.AD: ¢. AD.BC: e. BC:
b. AB.CD: d. OA.BC: £ OC .

Bai 11. Cho tam gc déu ABC canh a. Goi M, N la cac diém théa man diéu kien
OMB + MC = 0,2NA +3NC = 0. Tih

a. FVE]T)L C. MN./@;
b. |MN|; d. MN.BC.

Bai 12. Cho hinh vuéng ABCD canh a tam O. M la trung diém ctia AB, goi N 13 mot
diém xéc dinh bdi 2N B + 3NC = 0, tinh

a. AM DB; c. MD.AD;
b. ﬁm, d. WV@7

e. CD.(3AM — 2BM + MC — MD)
Bai 13. Cho tam giac ABC' canh a tam O. Tinh céac tich vo huéng sau:

a. Eﬁ, . 0—1210?, e. 0_1>42;
b. AB.BC:; d. OA.AB; £ AC
Bai 14. Cho tam giac can ABC v6i AB = AC = a. Goc BAC = 120°. Coi M, N lan

9 3 2 e
lugt & trén AB, AC sao cho AM = %, AN = Za va [ la trung diem cta BC. Tinh cac

tich vo huéng

a. Ez@, d. Eﬁ, g. ﬁZ;
b. 1@3?, e. EC@, h. @2;
c. m@, f. /@F\ﬂ 1. 1@2.

Bai 15. Tam giac ABC vuong tai C ¢6 AC =9,CB = 5.

a. Tinh @1@, suy ra gia tri cia goc A

b. Ttnh CA.CE:

c. Goi D la diém tréen C'A sao cho CD = 3. Tinh C@Cﬁ
Bai 16. Tam gidc ABC ¢6 A = 90°, B = 60° va AB = a. Tinh

a. AB.AC; b. CACB; c. AC.CB.
Bai 17. (%) Tam giac ABC ¢6 AB = 6¢cm, AC = 8cm, BC' = 11lem

a. Tinh 1@1@,

b. Tren AB lay diém M sa(ﬂoﬂ)/[ = 2cm; trén AC lay diém N sao cho AN = 4em.
Tinh tich vo huéng cia AM.AN



Bai 18. (x) Cho tam giac ABC ¢6 BC = a,CA=0,AB = c.
a. Tinh ﬁz@ theo a, b, c. tit do suy ra EB? + B?CTzl + CTZXE,

b. Goi GG la trong tam cua tam giac ABC, tinh do dai AG va cosin ctia goc nhon hgp
béi AG va BC.

Bai 19. (%) Tam gidac ABC canh a duong cao AH. Tinh cac tich vo huéng sau

a. AB.AC, (2AB), (3HC = 0), ;

b. (AB — AC)(2AB + BO);
Bai 20. () Cho tam giac ABC ¢6 AB =7, AC =5, A = 120°.

a. Tinh cac tich vo huéng sau /@1@ va EB?,

b. Tinh d6 dai duong trung tuyén AM ctia tam giac (M 1a trung diém ctia BO).
Bai 21. (%) Cho tam giac ABC ¢6 AB=2,BC =4,CA = 3.

a. Tinh B/ﬁ suy ra cosA;

b. Goi G la trong tam cia tam giac ABC, tinh 1@3?,

c. Tinh @4@ + C@@ + @@1,

d. Goi D la chan duong phan giac trong cta goc A. Tinh E theo /@, /@ tir do suy
ra do dai doan AD.

Vén dé 3: Ching minh mot ding thic vé tich vo hudng hay vé dé dai
Phuong phap

e Stt dung cac quy tac vé phép tinh nhu da trinh bay ¢ van dé 1

N N N 2 o ”
e V& do dai, cin chil § ring : AB? = AB = v6i O la diém tiy §, chit § céc diém c6
vai tro nhu diém O.

Bai 22. Cho tam giac ABC. Chitng minh ring véi diém M tiy ¥ ta c6

MAMB+MB.MC + MC.MA =0
Bai 23._>Ch0 O la trung diém ctia doan thing AB va M 1a mot diém tity y. Chitng minh
rang: MAME = OM? — O A2.
Bai 24. Cﬂ tam gidc ABC v6i ba trung tuyén 1a AD, BE,CF. Ching minh rang
BC.AD + CABE + AB.CF = 0.
Bai 25. Goi H la tryc tam ciia tam giac ABC, M la trung diém ctia BC'. Chitng minh
N —H> 1 2
rang M m = ZB? :
Bai 26. Cho ti giac ABCD.

a. Ching minh ring AB? + CD? = BC* + AD* + 2674.@;



b. Tit cau a., hy chitng minh ring: Diéu kién can va di dé tit giac c6 hai duong chéo
vuong géc la téng binh phuong cac ciap canh déi dien bing nhau.

]_3_:‘&1_i> 27. Cho doan thing AB c6 do dai 2a va s6 k*.Tim tap hgp céc diém M sao cho
MAMB = k2.

— . ) >
Bai 28. Cho hai vecto OA, @ Goi B’ 1a hinh chiéu ctia B trén duong thang OA. Chiing

minh rang N
OA.0B = 0A 0B

trong hai truong hop: géc AOB < 90° v AOB > 90°.
Céng thitc hinh chiéu: Goi vecto OB’ 1a hinh chiéu clia vecto O? tren dudng thang
OA. Cong thtc O—z>40? = (74@ goi l1a cong thitc hinh chiéu.
Bai 29. Cho dudng tron (O; R) va diém M c¢6 dinh. Mot duong thang A thay doi, luon
di qua M, cit dudng tron do tai hai dicm A, B.

Ching minh ring MA.MB = MC.MB tit d6 ching minh

MAME = MO? — R2.

Bai 30. Cho hinh thang vuong ABCD, duong cao AB = 2a, day 16n BC' = 3a, day nho
AD = 2a.

a. Dua vao cong thiic hinh chiéu, hiy chiing minh E@, BD.BC ;

b. Tinh AC.BD:

c. Goi I 1a trung diém ctia C'D, tinh BB? Suy ra goc cua Al va BD.



